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Групоїд );( Q  називається квазігрупою [1], якщо кожне з рівнянь x a b   і 

bya   має єдиний розв’язок,  -парастроф [2] операції  
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 -парастроф класу квазігруп   [2] − клас квазігруп  , який складається з 

усіх  -парастрофів квазігруп із . В [2] також встановлено, що довільне 

твердження виконується в деякому класі квазігруп тоді і тільки тоді, коли 

його  -парастрофне твердження виконується в  -парастрофі цього класу. 

Множину всіх попарно парастрофних класів квазігруп називають в’язкою [2]. 

Співставлення кожній квазігрупі (класу квазігруп) її (його) парастрофа є 

дією групи 3S  на множині парастрофів. Оскільки 3S  має 6 різних підгруп, то 

кількість різних парастрофів (елементів в’язки) є дільником шістки. Довільна 

тотожність однозначно визначає в’язку многовидів.  

Означення тотожностей парастрофної асоціативності [2]: 
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, де 3i S  , 1,  2,  3,  4i  . (1) 

Лема. Якщо в (1) принаймні три операції збігаються, то такі 

тотожності рівносильні таким одинадцяти тотожностям: 

,xy z x yz    (2) ,xyzzxy   (8) 

,xy z x zy    (3) ,)( xyzzxy   (9) 

( ) ,x yz z xy    (4) ,)( yzzxyx    (10) 

,xy yz xz   (5) ,)( yzxzxy   (11) 

,xy zy xz   (6) .)( zyzxxy   (12) 

,)( xzyyzx   (7)   

Груповим ізотопом [1] називається групоїд );( Q , який ізотропний 

деякій групі. Для довільного елемента 0  із множини Q існує єдина четвірка 
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),,,( c  така, що ycxyx    (канонічний розклад), якщо );( Q  – 

група, 0  її нейтральний елемент, 0)0()0(    [3]. 

П. Каннаппан [4] називає тотожність (6) транзитивністю, проте вона є 

)32( -парастрофом асоціативності (2). Тотожності (3), (8), (12) знайшов і 

досліджував В. Білоусов [5], тотожності (4), (10) вивчав M. Фіала [6], проте 

вони є )32( -, )231( -парастрофами тотожності (3). Тотожність (5) відома 

як тотожність транзитивності. Канонічні розклади квазігруп, які задоволь-

няють згадані тотожності можна знайти у працях [1], [4], [5], [6] відповідно. 

Інші тотожності перераховані A. Крапежєм [7], проте ніяких властивостей 

про квазігрупи, які їх задовольняють, не вказано. Автором знайдено канонічні 

розклади квазігруп, які задовольняють тотожності (7), (9), (11). 

Теорема. Якщо в (1) принаймні три операції збігаються, то такі 

тотожності визначають п’ять в’язок многовидів, які визначаються 

тотожностями (2), (5), (7), (9) та (11). 
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ON CLASSIFICATION OF PARASTROPHICAL 

ASSOCIATIVITY IDENTITIES 

 
All parastrophical associativity identities can obtain from the associativity identity by 

replacing all appearances of the operation symbol with some of its parastrophes. 

Parastrophical associativity identities with at least three coinciding parastrophes are 

considered and equivalency to five given identities is proved. Canonical decompositions of 

quasigroup operations satisfying these identities are found. 


