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У 1960 році В. Мізелем було задане питання: чи буде колом плоска опукла 

крива, для якої з умови, що три вершини довільного прямокутника лежать 

на ній, випливає, що і четверта вершина прямокутника неодмінно лежить 

на цій кривій? 

Означення 1. Множина 2M  задовольняє умову прямокутника, якщо 

не iснує жодного прямокутника, у якого рiвно три вершини лежать на цiй 

множинi. Iншими словами, якщо три вершини прямокутника належать M , то 

i його четверта вершина належить M . 

Означення 2. Множина 2M   задовольняє інфінітезимальну власти-

вість прямокутника, якщо існує деяке 0 1   таке, що не існує такого пря-

мокутника, що має рівно три свої вершини на цій множині, і у якого відно-

шення довжин сторін не перевищує  . 

Означення 3. Пряма l  називається опорною прямою довільної кривої 

  на площині, якщо вона проходить принаймні через одну точку цієї кривої і 

вся крива розміщена по одну сторону від прямої l . 

Означення 4. Шириною опуклої кривої в даному напрямку називається 

відстань між двома паралельними опорними прямими цієї кривої, перпенди-

кулярними до цього напрямку. Крива називається кривою сталої ширини, 

якщо її ширина рівна в усіх напрямках. 

Теорема 1. Кожна опукла крива сталої ширини, яка задовольняє 

iнфiнiтезимальну властивiсть прямокутника, є колом. 

Наслiдок 1. Кожна жорданова крива, яка задовольняє iнфiнiте-

зимальну властивiсть прямокутника, є колом. 
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A GEOMETRIC CHARACTERIZATION OF THE CIRCLE  

 
There was solved a number of problems associated with the problem of Mizel-Zamfirescu 

about a geometric characterization of the circle  


