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Нехай R  – комутативна область Безу стабільного рангу 1,5 [1] з 1 0 , 

( )nM R  – кільце n n  матриць над R , ( )nGL R  – повна лінійна група. За 

структурою R  є областю елементарних дільників [2], тобто кожна неособ-

лива матриця ( )nD M R  має властивість канонічної діагональної редукції: 

 1~ diag( , , )nD     , 1|i i  , 1, , 1i n  . 

Матриця   називається канонічною діагональною формою або ж формою 

Сміта матриці D . 

Нехай T DC , де ~ diag( , , )nT    1 , 1|i i  , 1, , 1i n  . 

Розглянемо множину оборотних матриць  

( , ) { ( ) , ( )}n nH GL R H H äå H M R      L 1 1 , 

яка називається породжуючою множиною [3].  

Нехай , ( )nA B M R  матриці, найбільший спільний дільник мінорів 

( )n 1 -го порядку яких дорівнює одиниці. Тоді 

~ diag(1, 1, )A    , ~ diag(1, 1, )B    . 

Символом ( , )a b  будемо позначати найбільший спільний дільник 

елементів a  та b . 

Зображення оборотної матриці у вигляді добутку матриць з певних 

множин використовується при дослідженні властивостей найбільшого спільного 

дільника та найменшого спільного кратного матриць. У 2011 р. H. Chen [4] 

показав, що довільна оборотна матриця розкладається у добуток трьох 

трикутних матриць над асоціативним кільцем стабільного рангу 1. В. Щедрик 

[5] показав, що повна лінійна група розкладається у добуток трьох її підгруп, 

дві з яких є групи верхніх та нижніх унітрикутних матриць над комутатив-

ними областями Безу стабільного рангу 1,5. 
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Теорема. Нехай R  – комутативна область Безу стабільного рангу 1,5, 
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де n n 1 , ( , )i i i   , ,i n n 1 . Для того, щоб існували такі оборотні 

матриці  
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де ( , )AL   L , ( , )BL   L , що A BSL L  необхідно та достатньо, щоб 
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ON DECOMPOSITION OF MATRICES FROM FULL LINEAR GROUP  

IN THE PRODUCT MATRICES FROM CERTAIN ITS SUBSETS 

 
The necessary and sufficient conditions to decomposition of matrices from full linear group 

in the product matrices from certain its subsets is established.  


