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Стабільний ранг є одним з основних інваріантів K -теорії. Це поняття, 

введене H. Bass-ом [1], активно використовується у теорії кілець, зокрема в 

задачах діагональної редукції матриць [2, 3]. Водночас одержано ряд уза-

гальнень поняття стабільного рангу. Зокрема, таким є поняття одиничного 

стабільного рангу [2]. Саме воно є надзвичайно актуальним в алгебраїчній 

K -теорії. Рядок 
1 2( , , , )na a a  елементів кільця R  називають правим уні-

модулярним, якщо існують елементи 
1 2, , , nx x x R  такі, що 

1 1 2 2a x a x   

1n na x   . Стабільним рангом кільця R  називають таке найменше 

натуральне число n , для якого виконується умова: для довільного правого 

унімодулярного рядка 
1 1( , , , )n na a a 

 елементів кільця R  існують такі 

елементи 
1 2, , , nb b b R , що рядок 

1 1 1 2 1 2 1( , , , )n n n n na a b a a b a a b      є 

правим унімодулярним. Якщо такого натурального n  не існує, то вважаємо, 

що стабільний ранг кільця R  дорівнює нескінченності. 

Таким чином, кільце R  є кільцем стабільного рангу 1, якщо для 

довільних eлементів ,a b R  таких, що aR bR R  , існує елемент t R , що 

a bt  є оборотним елементом кільця R . У праці [4] наведено приклади 

кілець стабільного рангу 1, а також встановлено найпростіші їхні властивості.  

Подібно, кільце R  є кільцем стабільного рангу 2, якщо для довільних 

елементів , ,a b c R  таких, що aR bR cR R   , виконується рівність 

( ) ( )a cx R b cy R R     для деяких ,x y R . 

Доведено, що адекватне справа дуо кільце з ненульовим радикалом 

Джекобсона має стабільний ранг один. Установлено, що клас повних матриць 

порядку 2 над дуо кільцем елементарних дільників має стабільний ранг один. 

Досліджено деякі класи одинично-регулярних і чистих матриць над дуо 

кільцем.  

Теорема 1. Нехай R  є адекватне справа дуо кільце таке, що його 

радикал Джекобсона є ненульовим. Тоді стабільний ранг кільця R  дорівнює 

1. 
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Теорема 2. Нехай R  є адекватним справа дуо кільцем. Тоді стабільний 

ранг кільця R  дорівнює 2. 

Теорема 3. Нехай R  є дуо кільцем Ерміта. Якщо aR xR R   і 

( )cR zR ay bx R R    , тоді для матриць 

 
0 0

,         
a x

A B
b c y z

   
    
   

 

існують такі оборотні матриці U , V  і одинична матриця E , що 

AU BV E  . 

Теорема 4. Нехай R  є дуо кільцем Ерміта. Нехай , (2, )A B M R  – 

матриці над кільцем R  такі, що (2, ) (2, ) (2, )AM R BM R M R  , і матриця 

B  має властивість діагональної редукції. Тоді існує повна матриця 

(2, )T F R  така, що A BT  є оборотною матрицею. 
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STABLE RANGE OF SOME CLASSES OF NON COMMUTATIVE RINGS 

 
It is proved that the right adequate duo ring with a nonzero Jacobson radical has a stable 

range one. It is established that the class of complete matrices of order 2 over the duo ring 

of elementary divisors has a stable range one. Some classes of unit-regular and clean 

matrices over a duo ring are studied. 
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