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Нехай k =  K Z  − квадратичне евклідове кільце , ( )aE  − евклідова 

норма елемента a ∈K  [1]. 

В [2] введено поняття (z,k)-еквівалентності матриць над квадратичними 

кільцями. 

Означення. Матриці  A  і B  розміру m n×  над квадратичним кільцем 

K  називатимемо (z,k)-еквівалентними, якщо існують такі оборотні 

матриці ( ),S GL m∈ Z  над кільцем цілих чисел і ( ),Q GL n∈ K  над 

квадратичним кільцем K , що A SBQ= . 

У [1, 2] встановлено, що кожна неособлива матриця ( ),A M n∈ K  над 

квадратичним евклідовим кільцем з канонічною діагональною формою 

( ), ,A
nD diag 1= µ µ…  є ( , )z k -еквівалентною до трикутної матриці AT , тобто 

існують матриці ( ),S GL n∈ Z  і ( ),Q GL n∈ K  такі, що 
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Цю трикутну форму A
T  вигляду (1) названо стандартною формою 

матриці A  відносно ( , )z k еквівалентності. 

Стандартна форма матриці в загальному визначена неоднозначно. Ми 

встановили клас матриць над кільцем цілих гаусових чисел, для яких 
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стандартною формою є їх канонічна діагональна форма, а отже визначена 

однозначно.  

Теорема. Нехай [ ]i=K Z  − кільце цілих гаусових чисел. Матриця 

[ ]( ),A M n i∈ Z  з евклідовою нормою її визначника det A  меншою, ніж  

чотири, тобто ( )det A < 4E , ( , )z k -еквівалентна до стандартної форми 

AT , яка дорівнює канонічній діагональній формі AD  матриці A , тобто 
A AT D= . Така стандартна форма матриці A  є єдиною. 

Наслідок. Нехай [ ]( ), ,A B M n i∈ Z . Матриці A  і B  для яких  

( )det A < 4E , ( )det B < 4E  ( , )z k -еквівалентні тоді і тільки тоді, якщо вони 

еквівалентні, тобто 
A BD D= . 
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(z,k)-EQUIVALENCE OF MATRICES OVER THE RING OF GAUSSIAN 

INTEGERS  
 

It is proved that for the matrix A  over the ring of Gaussian integers [ ]iZ  with the 

Euclidean norm of its determinant det A  being less than four,  the standard form 
AT  is 

the canonically  diagonal form 
AD  of  matrix A . 


