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Напiвкiльце R - це непорожня множина R, на якiй задано двi бiнарнi
алгебричнi операцiї, якi називають додаванням (позначають через +) i
множенням (позначають ·), причому (R,+, 0) є комутативним моноїдом,
(R, ·) є напiвгрупою i (a + b)c = ac + bc та a(b + c) = ab + ac для всiх
a, b, c ∈ R. Розглядаються напiвмодулi над напiвкiльцями, не обов’язково
комутативними.

Непорожня пiдмножина S напiвкiльця R називається m-системою
якщо для будь-яких a, b ∈ S iснує такий r ∈ R, що arb ∈ S. Якщо S -
довiльна m-система напiвкiльця R i M - лiвий R- напiвмодуль, то непо-
рожню пiдмножину X напiвмодуля M називатимемо Sm-системою на-
пiвмодуля M , якщо для будь-яких s ∈ S та x ∈ X iснує такий r ∈ R, що
srx ∈ X.

Пiднапiвмодуль N напiвмодуля M називається первинним, якщо для
будь-якого iдеалу I з R та будь-якого пiднапiвмодуля N напiвмодуля M
з включення IN ⊆ P випливає, що N ⊆ P або I ⊆ (P : M);

Теорема 1. Пiднапiвмодуль N напiвмодуля M є первинним тодi i
тiльки тодi, коли його доповнення M\N є Sm - системою в M для деякої
m-системи S напiвкiльця R.

Теорема 2. Для пiднапiвмодуля P напiвмодуля M , P ̸= M , наступнi
твердження еквiвалентнi:

1. P - первинний;

2. Для будь-яких r ∈ R i m ∈ M з (r)(m) ⊆ P випливає, що m ∈ P або
r ∈ (P : M) = p;

3. Для будь-яких r ∈ R, m ∈ M з rRm ⊆ P випливає, що m ∈ P або
r ∈ (P : M);

Теорема 3. Нехай R – напiвкiльце, M – лiвий R-напiвмодуль, N –
такий пiднапiвмодуль в M , що N ∩ X = ∅, де X – деяка Sm-система.
Тодi iснує максимальний пiднапiвмодуль P , P ⊆ N , модуля M серед тих
пiднапiвмодулiв, що P ∩X = ∅. Цей пiднапiвмодуль є первинним.
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On prime subsemimodules

We investigate prime subsemimodules of semimodules over not necessarily
commutative semirings. We prove some properties of such subsemimodules.
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