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Íåïåðåðâíà ôóíêöiÿ, âèçíà÷åíà íà âiäðiçêó [a; b], íàçèâà¹òüñÿ ôóí-
êöi¹þ êàíòîðiâñüêîãî òèïó, ÿêùî ñóìàðíà äîâæèíà ¨¨ iíòåðâàëiâ ñòàëîñòi
äîðiâíþ¹ äîâæèíi âiäðiçêà [a, b].

Ñåðåä ñèíãóëÿðíèõ ôóíêöié êàíòîðiâñüêîãî òèïó ¹ ìîíîòîííi, íå ìî-
íîòîííi òà òàêi, ùî ¹ íiäå íå ìîíîòîííèìè, êðiì iíòåðâàëiâ ñòàëîñòi; ôóí-
êöi¨ îáìåæåíî¨ òà íåîáìåæåíî¨ âàðiàöi¨.

Îñíîâíèì îá'¹êòîì ðîçãëÿäó ¹ ðîçïîäië âèïàäêîâî¨ âåëè÷èíè

Y = F (X), (1)

äå y = F (x) � ôóíêöiÿ êàíòîðiâñüêîãî òèïó; X � âèïàäêîâà âåëè÷èíà ç
íàïåðåä çàäàíèì ðîçïîäiëîì.

Òåîðåìà 1. ßêùî F � ñèíãóëÿðíà ôóíêöiÿ ðîçïîäiëó íà âiäðiçêó
[a; b] êàíòîðiâñüêîãî òèïó, à X � íåïåðåðâíî ðîçïîäiëåíà íà [a; b] âèïàä-
êîâà âåëè÷èíà çi ñòðîãî çðîñòàþ÷îþ ôóíêöi¹þ ðîçïîäiëó, òî âèïàäêîâà
âåëè÷èíà Y = F (X) ìà¹ ÷èñòî äèñêðåòíèé (àòîìàðíèé) ðîçïîäië àáî
ðîçïîäië, ùî ¹ íåòðèâiàëüíîþ ñóìiøøþ äèñêðåòíîãî òà íåïåðåðâíîãî
ðîçïîäiëiâ.

Íàñëiäîê 1. ßêùî X �âèïàäêîâà âåëè÷èíà, ùî ìà¹ ðiâíîìiðíèé
ðîçïîäië íà âiäðiçêó [a; b], òî ïðè âèêîíàííi iíøèõ óìîâ âèïàäêîâà âåëè-
÷èíà Y = F (X) ìà¹ ÷èñòî äèñêðåòíèé ðîçïîäië.

Íàñëiäîê 2. ßêùî (αn, βn) � ïîñëiäîâíiñòü óñiõ iíòåðâàëiâ ñòà-
ëîñòi ôóíêöi¨ F i

∞∑
i=1

[F (βn)− F (αn)] = C < 1,

òî ðîçïîäië Y ¹ ñóìiøøþ äèñêðåòíîãî i íåïåðåðâíîãî ðîçïîäiëiâ.
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Ðîçãëÿäà¹òüñÿ êîíòèíóàëüíèé êëàñ ðîçïîäiëiâ âèïàäêîâèõ âåëè÷èí
âèäó

ξ = ξ[C; ||pin||] =
1

( 12 )
ξ1 +

1

( 12 )
ξ2
+. . .

≡ ∆C
ξ1ξ2...ξn..., (2)

äå (ξn) � ïîñëiäîâíiñòü âèïàäêîâèõ âåëè÷èí, ùî íàáóâàþòü çíà÷åíü 0
òà 1 ç éìîâiðíîñòÿìè p0n i p1n âiäïîâiäíî (p0n + p1n = 1). Çðîçóìiëî,
ùî âëàñòèâîñòi ðîçïîäiëó ξ âèçíà÷à¹ ñèñòåìà çîáðàæåííÿ äiéñíèõ ÷èñåë
ëàíöþãîâèìè A2-äðîáàìè(2) i íåñêií÷åííà ñòîõàñòè÷íà ìàòðèöÿ ||pin||.

Öåíòðàëüíi ïèòàííÿ, ÿêèì áóäå ïðèäiëÿòèñÿ óâàãà ó äîïîâiäi, öå: 1)
ëåáåãiâñüêà ñòðóêòóðà ðîçïîäiëó; 2) ñòðóêòóðíi i ñïåêòðàëüíi âëàñòèâîñòi;
3) ñòðóêòóðíà ôðàêòàëüíiñòü äèñêðåòíèõ ðîçïîäiëiâ i ñóìiøåé äèñêðåòíî-
ãî òà íåïåðåðâíîãî (çîêðåìà ñèíãóëÿðíîãî) ðîçïîäiëiâ çà óìîâè, ùî F �
ôóíêöiÿ ðîçïîäiëó âèïàäêîâî¨ âåëè÷èíè ξ, à X = X[C; ||qin||].

Êàçàòèìåìî, ùî ìíîæèíà (ôiãóðà) E ⊂ Rn ìà¹ ñòðóêòóðíó ôðà-
êòàëüíiñòü (ñòðóêòóðíî ôðàêòàëüíà), ÿêùî âîíà àâòîìîäåëüíà (çîêðåìà
ñàìîïîäiáíà, ñàìîàôiííà), òîáòî E = φ1(E)∪φ2(E)∪ ...∪φn(E), äå n > 1,
φ1, φ2, ..., φn � íàáið îäíi¹¨ ãðóïè ïåðåòâîðåííü ïðîñòîðó Rn.

Òåîðåìà 2. Òî÷êîâèé ñïåêòð äèñêðåòíîãî ðîçïîäiëó âèïàäêîâî¨ âå-
ëè÷èíè ξ ñòðóêòóðíî ôðàêòàëüíèé, ÿêùî ¨¨ öèôðè ξn � íåçàëåæíi âè-
ïàäêîâi âåëè÷èíè.
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DISTRIBUTIONS OF VALUES FUNCTIONS OF CANTOR TYPE,

RELATED WITH A2-CONTINUED FRACTIONS

The report is devoted to the distribution of the values of singular functions of

Cantor type, which related with the two-symbol representation of numbers of the

segment [a, b] by continued fractions kind of 1
( 1
2
)α1+ 1

( 1
2
)α2+...

≡ [0;α1α2...αn...],

αn ∈ A = {0, 1}. The results of the research on structural, fractal, topological

and metric properties are proposed.
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