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Íåõàé R � êîìóòàòèâíå êiëüöå åëåìåíòàðíèõ äiëüíèêiâ, Rn×n � êiëüöå
n×n ìàòðèöü íàä R. Äëÿ ìàòðèöi A ∈ Rn×n iñíóþòü òàêi îáîðîòíi ìàòðèöi
P,Q, ùî

PAQ = Φ := diag(φ1, . . . , φk, 0, . . . , 0),

äå φk ̸= 0, k ≤ n, ïðè÷îìó φi ¹ äiëüíèêîì φi+1, i = 1, . . . , k−1. Ïîñòàâèìî
ó âiäïîâiäíiñòü ìàòðèöi A ¨¨ ãðóïó Çåëiñêà:

GA := {H ∈ GLn(R) | ∃S ∈ GLn(R) òàêà, ùî H A = A S } ≤ GLn(R).

Äîñëiäæåííÿ öi¹¨ ãðóïè ðîçïî÷àëîñÿ â [1] ó êiëüöÿõ ìíîãî÷ëåííèõ ìà-
òðèöü çà óìîâè A = Φ. �¨ ñòðóêòóðà òà âëàñòèâîñòi ó ìàòðè÷íèõ êiëüöÿõ
íàä îáëàñòÿìè åëåìåíòàðíèõ äiëüíèêiâ âèâ÷àëàñÿ â [3]. Ïðîïîíîâàíà ðî-
áîòà ïðèñâÿ÷åíà äîñëiäæåííþ ìàòðèöü, ãðóïè Çåëiñêà ÿêèõ çáiãàþòüñÿ.

Òåîðåìà 1. Âèêîíó¹òüñÿ ðiâíiñòü GA = P−1GΦP.

Òåîðåìà 2. Íåõàé ìàòðèöi A òà B àñîöiéîâàíi ñïðàâà: A = BU, äå
U ∈ GLn(R). Òîäi GA = GB .

Òåîðåìà 3. Íåõàé c ¹ åëåìåíòîì êîìóòàòèâíîãî êiëüöÿ R i A ∈
Rn×n. ßêùî

1) c íå ¹ äiëüíèêîì íóëÿ, òî GA = GAc;
2) c ¹ äiëüíèêîì íóëÿ, òî GA ⊆ GAc.

Êiëüöå R ìà¹ ñòàáiëüíèé ðàíã 1,5, ÿêùî äëÿ êîæíî¨ òðiéêè a, b, c ∈
R, äå c ̸= 0, òàêèõ ùî aR + bR + cR = R iñíó¹ òàêå r ∈ R, ùî
(a+ br)R+ cR = R.

Òåîðåìà 4. Íåõàé

A = PΦQ−1
A ,Φ := diag(φ1, φ2), φ1|φ2, B = PΨQ−1

B ,Ψ := diag(ψ1, ψ2), ψ1|ψ2

� ìàòðèöi íàä êîìóòàòèâíîþ îáëàñòþ Áåçó ñòàáiëüíîãî ðàíãó 1, 5. Òîäi

GΦ ·GΨ = P−1G∆P, äå ∆ := diag

(
1,

(
φ2

φ1
,
ψ2

ψ1

))
.
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Íåõàé U(R) � ãðóïà îäèíèöü êiëüöÿ R. Äëÿ êîæíîãîm ∈ R\{U(R), 0}
ïîçíà÷èìî ÷åðåç Rm ôàêòîð-êiëüöå R/mR. Äëÿ êîæíîãî ðîçâ'ÿçíîãî ó
Rm ðiâíÿííÿ ax = b, äå a, b ∈ Rm ïîçíà÷èìî ÷åðåç ˜ba éîãî òâiðíèé
ðîçâ'ÿçîê (äèâ. [2]). Íåõàé

Φ := diag(φ1, φ2, . . . , φk, 0, . . . , 0) ∈ Rn×n
m , (1)

äå φ1|φ2| · · · |φk ̸= 0, k ≤ n. Îñêiëüêè φ1|φi, i = 1, 2, . . . , k, òî íà ïiäñòàâi
Íàñëiäêó 1 [2] φi = ˜φi

φ1
· φ1, i = 1, 2, . . . , k. Òîäi

Φ = diag(φ1,˜φ2

φ1
φ1, . . . ,˜φk

φ1
φ1, 0, . . . , 0) =

= Iφ1 · diag(1,˜φ2

φ1
, . . . ,˜φk

φ1
, α1, . . . , α1) = Iφ1Ψ,

äå
Ψ = diag(1,˜φ2

φ1
, . . . ,˜φk

φ1
, α1, . . . , α1), (2)

i α1 = m
(m, f1)

∈ Ann(φ1), äå f1 � ïðîîáðàç åëåìåíòà φ1 â R.
Íàñòóïíèé ðåçóëüòàò ïîêàçó¹, ùî çà ïåâíèõ óìîâ i ó âèïàäêó êîëè

åëåìåíò c ¹ äiëüíèêîì íóëÿ ãðóïè GA i GAc çáiãàþòüñÿ.

Òåîðåìà 5. Íåõàé Φ i Ψ � ìàòðèöi âèãëÿäó (1) i (2), âiäïîâiäíî.
Âêîíó¹òüñÿ ðiâíiñòü

GΦ = GΨ.
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MATRICES AND RELATED ZELISKO GROUPS

The properties of the Zelisko group, that is, the matrices group that quasi-

commute with a �xed matrix, are investigated.
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