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Íåõàé R− êîìóòàòèâíà îáëàñòü ãîëîâíèõ iäåàëiâ. Íàäàëi âèêîðèñòî-
âóâàòèìåìî ïîçíà÷åííÿ iç ïðàöi [2], ó ÿêié áóëî âñòàíîâëåíî âçà¹ìîçâ'ÿçêè
ìiæ åêâiâàëåíòíiñòþ ìàòðèöü ó êiëüöi M(n,R) òà â éîãî ïiäêiëüöÿõ
MBT (n1, . . . , nk, R) áëî÷íî-òðèêóòíèõ òà MBD(n1, . . . , nk, R) áëî÷íî-
äiàãîíàëüíèõ ìàòðèöü.

Åêâiâàëåíòíiñòü áëî÷íèõ ìàòðèöü âèêîðèñòîâó¹òüñÿ ïðè äîñëiäæåííi
ìàòðè÷íèõ ðiâíÿíü òèïó Ñèëüâåñòðà ó äîáðå âiäîìîìó êðèòåði¨ Ðîòà [4]
ðîçâ'ÿçíîñòi öèõ ðiâíÿíü. Êðèòåðié Ðîòà áóëî óçàãàëüíåíî áàãàòüìà àâòî-
ðàìè äëÿ ìàòðè÷íèõ ðiâíÿíü Ñèëüâåñòðà òà ¨õ ñèñòåì íàä ðiçíèìè êiëü-
öÿìè. Ó ïðàöi [3] êðèòåðié Ðîòà äîâåäåíî äëÿ ìàòðè÷íèõ ðiâíÿíü Ñèëüâå-
ñòðà íàä êîìóòàòèâíèìè êiëüöÿìè ãîëîâíèõ iäåàëiâ, à òàêîæ âòàíîâëåíî
çâ'ÿçîê ìiæ åêâiâàëåíòíiñòþ áëî÷íî-òðèêóòíî¨ ìàòðèöi ç êiëüêiñòþ áëîêiâ
áiëüøå äâîõ i áëî÷íî- äiàãîíàëüíî¨ ìàòðèöi ç îäíàêîâèìè ãîëîâíèìè áëî-
÷íèìè äiàãîíàëÿìè òà iñíóâàííÿì ðîçâ'ÿçêó ñèñòåìè ìàòðè÷íèõ ðiâíÿíü
òèïó Ñèëüâåñòðà.

Íåõàé

A =

∥∥∥∥∥∥∥∥
A11 A12 . . . A1k

0 A22 . . . A2k

· · · · · · · · · · · ·
0 0 0 Akk

∥∥∥∥∥∥∥∥ ∈ MBT (n1, . . . , nk, R),

òîáòî A ¹ âåðõíüîþ áëî÷íî-òðèêóòíîþ ìàòðèöåþ òà ¨¨ äiàãîíàëüíi áëîêè
Aii ∈ M(ni, R), i = 1, . . . , k, áëîêè íàä äiàãîíàëëþ Aij ∈ M(ni, nj , R), i, j =
1, . . . , k, i < j, à ïiä äiàãîíàëëþ � íóëüîâi áëîêè âiäïîâiäíèõ ðîçìiðiâ.
D(A) = diag{A11, . . . , Akk}− ãîëîâíà áëî÷íà äiàãîíàëü ìàòðèöi A. Àíà-
ëîãi÷íó ñòðóêòóðó ìàþòü ìàòðèöi B òà D(B).

Íàãàäà¹ìî, ùî ìàòðèöi A i B íàçèâàþòü åêâiâàëåíòíèìè ó êiëü-
öi M(n,R), ÿêùî iñíóþòü îáîðîòíi ìàòðèöi P, Q ∈ GL(n,R) òàêi,
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ùî PAQ = B. ßêùî ìàòðèöi P, Q ∈ GLBT (n1, . . . , nk, R), òîáòî ¹ îáî-
ðîòíèìè áëî÷íî-òðèêóòíèìè, àáî P, Q ∈ GLBD(n1, . . . , nk, R), òîáòî
¹ îáîðîòíèìè áëî÷íî-äiàãîíàëüíèìè, òî ìàòðèöi A i B íàçèâàþòü åêâi-
âàëåíòíèìè ó êiëüöi MBT (n1, . . . , nk, R) áëî÷íî-òðèêóòíèõ àáî ó êiëüöi
MBD(n1, . . . , nk, R) áëî÷íî-äiàãîíàëüíèõ ìàòðèöü, âiäïîâiäíî. Ó ñòàòòi [1]
åêâiâàëåíòíiñòü áëî÷íî-òðèêóòíî¨ ìàòðèöi A òà ¨¨ ãîëîâíî¨ áëî÷íî¨ äiàãî-
íàëi D(A) àâòîðè íàçèâàþòü áëî÷íîþ äiàãîíàëiçîâíiñòþ ìàòðèöi A.

Ó öié ïðàöi âñòàíîâëåíî óìîâè iñíóâàííÿ ðîçâ'ÿçêó ìàòðè÷íîãî ðiâ-
íÿííÿ AX = Y B, äå A, B− âiäîìi, X, Y− íåâiäîìi ìàòðèöi âiäïîâiäíèõ
ðîçìiðiâ ó êiëüöi áëî÷íî-òðèêóòíèõ ìàòðèöü MBT (n1, . . . , nk, R).

Òåîðåìà 1. Íåõàé áëî÷íî-òðèêóòíi ìàòðèöi A i B ¹ áëî÷íî äià-

ãîíàëiçîâíi. Òîäi ìàòðè÷íå ðiâíÿííÿ AX = Y B, äå X, Y− íåâiäîìi ìà-

òðèöi âiäïîâiäíèõ ðîçìiðiâ, ìà¹ ðîçâ'ÿçîê ó êiëüöi GLBT (n1, . . . , nk, R)
òîäi i òiëüêè òîäi, êîëè ¨õíi ãîëîâíi áëî÷íi äiàãîíàëi D(A) i D(B) åêâi-
âàëåíòíi ó êiëüöi MBD(n1, . . . , nk, R).

Âêàæåìî òàêîæ óìîâè iñíóâàííÿ ðîçâ'ÿçêó ïîäiáíîãî òèïó ñèñòåìè
ìàòðè÷íèõ ðiâíÿíü.

Òåîðåìà 2. Íåõàé ãîëîâíi áëî÷íi äiàãîíàëi D(A) i D(B) áëî÷íî-

òðèêóòíèõ ìàòðèöü A i B åêâiâàëåíòíi ó êiëüöi MBD(n1, . . . , nk, R).
Òîäi ÿêùî (detAii,detBi+j,i+j) = 1, i = 1, . . . , k − 1, j = 1, . . . , k − i,

òî ñèñòåìà ìàòðè÷íèõ ðiâíÿíü
∑j

t=i AitXtj =
∑j

s=i YisBsj , i ≤ j, i, j =
1, . . . , k, ìà¹ ðîçâ'ÿçîê.
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SOLVABILITY OF MATRIX EQUATION AX = Y B IN THE RING

OF BLOCK TRIANGULAR MATRICES

Necessary and su�cient conditions of solvability of matrix equation AX = Y B
in the ring of block triangular matrices over principal ideals rings are established

under the condition of block diagonalization of its coe�cients. Conditions of

solvability of system of matrix equations of a similar type are indicated also.
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