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Íåõàé R � êîìóòàòèâíà îáëàñòü Áåçó ñòàáiëüíîãî ðàíãó 1,5 [3]. Ïî-
çíà÷èìî: Mn(R) � êiëüöå n × n ìàòðèöü íàä R, GLn(R) � ïîâíà ëiíiéíà
ãðóïà. Çãiäíî ç òåîðåìîþ 1 iç [2] R ¹ îáëàñòþ åëåìåíòàðíèõ äiëüíèêiâ [5].
Âiäîìî, ùî êîæíà ìàòðèöÿ D íàä R åêâiâàëåíòíà äiàãîíàëüíié ìàòðèöi:

D ∼ Ψ = diag(d1, . . . , dn),

äå di|di+1, i = 1, . . . , n − 1. Çàóâàæèìî, ùî ñèìâîë ” ∼ ” ïîçíà÷à¹ åêâi-
âàëåíòíiñòü ìàòðèöü, à ïîçíà÷åííÿ a|b îçíà÷à¹, ùî åëåìåíò a äiëèòü åëå-
ìåíò b. Ìàòðèöþ Ψ = diag(d1, . . . , dn) íàçèâàþòü êàíîíi÷íîþ äiàãîíàëü-
íîþ ôîðìîþ, à åëåìåíòè d1, . . . , dn � iíâàðiàíòíèìè ìíîæíèêàìè ìàòðèöi
D.

Íåõàé ìàòðèöÿ T ∈ Mn(R) çîáðàæåíà ó âèãëÿäi äîáóòêó T = DC, äå

T ∼ Γ = diag(γ1, . . . , γn), γi|γi+1, i = 1, . . . , n− 1.

Ðîçãëÿíåìî ìíîæèíó îáîðîòíèõ ìàòðèöü

L(Γ,Ψ) = {L ∈ GLn(R) | ∃L1 ∈ Mn(R) : LΓ = ΨL1}.
Öÿ ìíîæèíà íàçèâà¹òüñÿ ïîðîäæóþ÷îþ òà áóëà ââåäåíà â ðîáîòi [7].

Îäíèì ç åôåêòèâíèõ ìåòîäiâ ðîçâ'ÿçàííÿ ìàòðè÷íèõ çàäà÷ ¹ çîáðà-
æåííÿ ìàòðèöi ó âèãëÿäi äîáóòêó êiëüêîõ ñïiâìíîæíèêiâ iç çàäàíèìè âëà-
ñòèâîñòÿìè. Ó ðîáîòi [6] ïîêàçàíî, ùî äîâiëüíà îáîðîòíà ìàòðèöÿ ðîçêëà-
äà¹òüñÿ ó äîáóòîê òðüîõ òðèêóòíèõ ìàòðèöü íàä êîìóòàòèâíèì êiëüöåì
Åðìiòà ñòàáiëüíîãî ðàíãó 1. Ïiçíiøå, Õ. ×åí [4] óçàãàëüíèâ öåé ðåçóëüòàò
íà íåêîìóòàòèâíèé âèïàäîê. Ðîçêëàä îáîðîòíî¨ ìàòðèöi äðóãîãî ïîðÿäêó
ó äîáóòîê äâîõ ìàòðèöü ç ïåâíèõ ãðóï áóëî îòðèìàíî â [1]. Â ðîáîòi [2]
âñòàíîâëåíî, ùî ïîâíà ëiíiéíà ãðóïà ðîçêëàäà¹òüñÿ ó äîáóòîê òðüîõ ¨¨
ïiäãðóï, äâi ç ÿêèõ ¹ ãðóïè âåðõíiõ òà íèæíiõ óíiòðèêóòíèõ ìàòðèöü íàä
êîìóòàòèâíèìè îáëàñòÿìè Áåçó ñòàáiëüíîãî ðàíãó 1,5.
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Íåõàé A,B ∈ Mn(R) � íåîñîáëèâi ìàòðèöi ç êàíîíi÷íèìè äiàãîíàëü-
íèìè ôîðìàìè

A ∼ E = diag(1, ε, . . . , ε),

B ∼ ∆ = diag(1, . . . , 1, δ),

âiäïîâiäíî. Íàäàëi ñèìâîë (a, b) ïîçíà÷àòèìå íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëü-
íèê åëåìåíòiâ a òà b.

Òåîðåìà 1. Íåõàé R � êîìóòàòèâíà îáëàñòü Áåçó ñòàáiëüíîãî ðàí-

ãó 1,5, S = ∥sij∥n1 ∈ GLn(R) . I íåõàé

Ω = diag(ω1, ω2, . . . , ωn),

äå ωi | ωi+1, i = 1, 2, . . . , n− 1, òà E | Ω, ∆ | Ω. Äëÿ òîãî, ùîá SLA = LB,

äå LA ∈ L(Ω,E), LB ∈ L(Ω,∆) íåîáõiäíî òà äîñòàòíüî, ùîá (a, b) | sn1,
äå a = ε

(ε,ω1)
, b = δ

(δ,ω1)
.
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DECOMPOSITION OF AN INVERTIBLE MATRIÕ IN THE

PRODUCT OF TWO MATRICES WITH GIVEN PROPERTIES

The necessary and su�cient conditions to decomposition of an invertible matrix

in the product of two matrices with given properties over Bezout domains of

stable range 1,5 are established.
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